
周黑鸭  

对  的某行/列加 1 相当于对  的对应行/列减 1，因此我们只需要知道  每行/列需要变化多少即可。

设  的第  行需要增加 ，第  列需要增加 ，我们需要最小化 。

设 ，则我们可以通过第一行的信息得出 。再通过第一列的信息得出 
。

发现对于任意 ，  都是常数，又因为  应当等于 ，所以我们可以直接判掉无解的情况。

我们最后要求的是形如  的最小值，根据一些数学知识，  取  的中位数时答案最小。

周黑鸭  

考虑使用 bitset 维护答案。

将序列中的 0 看成 -1，则我们只需要看区间的和是否大于 0 即可，对数列求前缀和后只需要看  和  的大小

关系。

对每个 ，用一个 bitset 记录  的位置（这个可以将  排序后维护），将这个 bitset 右移  位，就是以 

为左端点，且  值为 1 的区间长度，要  值为 0 的直接翻转 bitset 即可。然后将答案数组与该 bitset 取按位与。

由于  表示以  为右端点的限制，我们将上面反着维护即可。

时间复杂度 。
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对每个结点，我们求出它上方放最少的结点时，上方结点最小距离和  和最大距离和 ，以及下方结点的最小距离
和  和最大距离和 （直接将  直接加到  和  中，之后不用考虑 ）。

同样地，我们求出它上方放最多的结点时，上方结点最小距离和  和最大距离和 ，以及下方结点的最小距离和 
 和最大距离和 。

由于边权为 ，所以我们可以通过调整，使得对于最小值为 ，最大值为 ，区间  中的距离和都能取到。

若  与  有交，或者  与  有交，则答案为 。

否则，由于多选择一个结点，距离和会变大，对于  且  的情况，即两个区间的大小关系发生了变化，
我们可以说明，在绝大部分情况下，两个区间在某一时刻有交。如果两个区间的大小关系自始至终没变化，则选择
两个区间距离最近的时候的答案即可。

考虑某一时刻 ，且下一时刻 ，由于  代表最大值，所以此时一定能够选择一个距离为 1 的结点，
也就是说  都是可以得到的。同理，  也都是可以得到的。那么仅当  且 

 的长度都是 1 时，两个区间没有交（此时答案为 1），其他情况两个区间都有交，答案为 0。这种情
况只会出现在上方选 0 个或全选的情况，特判即可。

一个结点上方的结点到它的距离为  开始的连续数列，它的上下界可以直接计算。

我们需要维护，一个结点子树内取  个数的最大值以及最小值。使用线段树合并维护结点深度，然后用线段树上二
分来求前  小/大数的和即可。

时间复杂度 。
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下面假设 ，  的情况类似，那么我们显然要让颜色 1 尽可能多。

对于颜色 2 的限制，我们也可以转化为对颜色 1 的限制。

考虑 DAG 的情况，也就是说我们不需要考虑强连通分量的限制。将每个点拆成出点和入点，对于有向边 ，
在新图的  的出点向  的入点连一条边。

再建立源点  向所有出点连边，将这个出点的限制条件作为这条边的上下界。同理建立汇点 ，所有入点向它连
边，将这个入点的限制条件作为这条边的上下界。

然后对改图跑上下界最大流即可。

考虑强连通分量的情况，我们只需要多加两排点即可。对于一个强连通分量，我们也将它分为出点和入点。按照下
面的方式连边：

源点向强连通分量的出点连边，将对强连通分量的出点限制作为这条边的上下界。
强连通分量的出点向单点的出点连边，将对单点的出点限制作为这条边的上下界。
对每条有向边 ，将  的出点向  的入点连边。
单点的入点向强连通分量的入点连边，将对单点的入点限制作为这条边的上下界。
强连通分量的入点向汇点连边，将对强连通分量的入点限制作为这条边的上下界。

然后跑上下界最大流即可。

使用 Dinic 算法，时间复杂度类似二分图匹配。
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